BINOMNA FORMULA -ZADACI

1. U razvoju binoma (§/§+1/§)” odnos koeficijenata drugog i treéeg ¢lana je 2:23. Odrediti n i ispitati koliko
¢lanova ne sadrzi iracionalne brojeve.
Resenje:

n)(n)(n n n
Binomni koeficijenti su: , , yeees , .

Po tekstu zadatka je:

()

n:n(n—l)
2-1

23n=”(”z_l)-z

23n=n"-n
n’—24n=0
n=0vn=24
n=24

Prvi posao smo zavrsili, sada da vidimo koliko ima ¢lanova koji ne sadrzi iracionalne brojeve.

=2:23

Iskoristicemo formulu:

T, = (Z]ankbk

1 1 24
Za nasu situaciju ({/§+Z/E)24 = [35 + 27]

Imamo:

SRS WO NCE W
)T Tk k)

Sad razmisljamo:

k moze da uzima vrednostiod 0,1 ,2, ...,24

24
Oba eksponenta moraju biti celi brojevi, jer tada nema iracionalnih ¢lanova, to jest et e’/

Za k=0 e% nije ceo broj

Za k=7 —>% je ceo broj ali 245_ ! = % nije ceo broj

Za k=14 —>%=2jeceobroj i 24;14=¥=2je ceo broj — k=14 radi

Za k=21 —>%je ceo broj ali 24;21=% nije ceo broj

Imamo samo jedan ¢lan koji je racionalan!
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2. U razvoju binoma (x{‘/;+ﬁ)” zbir koeficijenata drugog clana od pocetka i treceg ¢lana od kraja je 78.
X

Odrediti n i naci ¢lan koji ne sadrzi x.

Resenje:
Znamo da su vrednosti binomnih koeficijenata simetricne:
n n
= :1
0 nj
n n
= =N
1 n—1
n n —
= = an=l) itd
2 n—2 2
Dakle:
n n n n
= |+ =78
1 n—2 1 2
nn=h g /%2
2
2n+n*—n=156

" +n—-156=0—->n=12vn=-13—|n=12

Vratimo ovo u pocetni binom i malo prisredimo....
5 5

1 1 1 5 3
4 12 — L4 12 — 4 812
(xN/x +—8 x5) (x-x +—§) (x*+x %)

=

Dalje koristimo formulu 7, ,, = (Zj a" b
n
T = an—kbk —
k+1 (kj
5 \12-k 5\k
_[12) s o8
k
12 5(12-k) Sk
= x 4 x 8

12 5(12—k)_5kj

xS

— x 4 8
k

Ovo u izloZiocu mora biti nula, jer trazimo ¢lan koji ne sadri x, odnosno ¢lan gde je x°.

5(12-k) Sk

— ?:O—>10(12—k)—5k:0—>120—10k—5k:0—)15k:120—>

12 12 .11-10-
Trazeni ¢lanje 7, :(Zja”kbk - T, :( g j -7, :( j:w:495

4] 4.3.2.1
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3. 2Zbir koeficijenata poslednja tri &lana u razvoju binoma (v/2*" +

)" je 22.

a) Odreditin
b) Zakoje x je zbir treceg i petog ¢lana u datom razvoju jednak 135

(M
pioam

nn=D) =20 /%2

n—n+2n+2-44=0

n2+n—42=0—>n:6vn:—7—>

Zbir treceg i petog &lana u datom razvoju (32" + )° jednak 135:

1

T,+T, =135

() (g (e ) -
|

15-22*+“%+15-2“222L2=135 ...... /:15
ot L g 21 -=9
272 2.2

2°.8 +2—1X =9 — dobili smo eksponencijalnu jednacinu - smena 2" =¢

8 =9t +1=0—>1¢ =1nt, :é

2"=1->x=0

=27 5x=-3
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4. Odrediti x ako je Cetvrti ¢lan u razvoju binoma ((\/;)k’g"“ + I\Z/;J jednak 200.
Resenje:

Cetvrti ¢lan je :

7—;{“ =(Zj an—kbk

@[“)]WW—(I)I

3 2-1

3

l logx+1 l 1 2 l+i
—90.] 2 Cyd —0(). logx+
T,=20-| x x*=20-x

Spakovali smo sve lepo, sad ovo izjedna¢avamo sa 200

3
1

2 1
20.xlogx+l 4 — 200

o | Lo

1
log x"¢*' 4 =1og10

3
2 1
+— logx=1
logx+1 4

log x =¢ — smena

=1 /¥4 +])

(%-4+t+1jt:4t+4
(7T+0)t=4t+4

£ +T7t—4t—4=0

£ +3t—4=0—>1t=-4nrt, =1
log,yx =4 —|x=10"|

log, x=1->|x=10



