MunncTapcTBO IpOCBETE, HAYKEe M TEXHOJIOMIKOT pa3Boja
IpymrBo maremarunuapa Cpbuje

ORKPYRHO TAKMUYEILE 3 MATEMATUERKE
YUEHUMKA CPEOIHLUX ITTKOJIA

Pemema 3amaTaka

IIpBu pa3pen — A kareropuja

1. a) BenoB aujarpaM 3a 3agaTe CKyNOBE M3LJ€Na Kao HA CIUNU, OIPU YeMy Cy MajuM
CIOBUMa O3HAYEHE KapIWHAJIHOCTH OAroBapajyhux mesoBa. JemIHAKOCT U3 MOCTABKE Ce Ipe-
BOIM HA

(e+h+k+g+m+i)+(f+g+Gh+itj+n)+(l+m)=e+fH+h+it+k+],

a omaBzae caemnt 2g + h + 2j 4+ 2m +n = 0, Te 3akmyuyjemo g = h = j = m =n = 0. [Ipema
tome, BU C ce cacroju camo on mesoBa y Kojuma cy cioBa f, ¢, k u [, ma ogMax mMamo
BUCCA.

b) He mopa Bakmrw Hujemua oxn tux umHKIysuja. Yammmo A = {1,2}, B ={1} u C =
D = {2}. Tama He Basku HUjemHA O] MOCMATPAHUX MHKIy3uja, a npurom nmamo AAB = {2},
B\C={1}, C\D=2u BND =g, na je uCuymeHa jeJHAKOCT U3 IOCTABKE.

2. Ha ocHoBy ocobuHa mepudepujckux U MeHTPadHux yriosa nmamo £ AC 5 & Ox 2016 1A 1

LATO n LADB = % ~ LAOT. Canma cnemu
ADBE = £DBC =180° — LACB — LADB = 180° — LATO — LAOT = LT AO = 90°,
na je DE mpeunuk kpy:xuume k.

3. Iloxazahemo na je omrosop 23. IIpBo roHCTpymmemo mpumep kKazna 22 mobene HUCY
IOBOJbHE 3a mpoiasak y cienehu kpyr. Omabepumo HeKrX 9 eKuIla U HEKA je CBaKa Ol TUX
ekuna nodbeauaa oba mMyTa MPEOCTANUX 7 €KUIa, MOK 3a CBAaKe OBE €KUIe On TuX 9 BaKu ma y
MmeDhycobua nBa myesa mMmajy mo TadHo jenHy mobeny. Tama cBaka on Tux 9 ekura mMa TAYHO
2.7+ 8 = 22 nobene, a kKakO 8 BUX IpoJa3U gasme, jemna on tux 9 mehe mpohu. IHakie,
norpebue cy 6ap 23 nobene. OHe cy u HOBOJBHE, jep y CynpoTHOM Ou Gap 9 TuMoBa MOpaJio
na uMa mo 6ap 23 mobeme, mTO y3 yTAKMUIE KOje UrPajy MPeoCTATUX 7 TUMOBA, a TAKBUX
Ok 2016 1A 2 je 42, naje ma je Ha TypHupy 6mio 6ap 23 -9+ 42 = 249 yrakmuna; mehyrtum, Ha TYpHUDPY
je omurpano 1516 = 240 yrakMuna, KOHTPA,AUKIN]a.

4. 3HaMO ma je n IebUB ca 2, a KAKOo My je 30up nmdapa nesbuB ca 3, TO U n MOpa OUTH mesbuB ca 3. 3HAMO U Ia 1 HUje
nmemus ca 4, a takobe mu ca 9 (jep My 36up nmdpapa Huje nemus ca 9), ma N MOpa MMATHU jOII HEKU IPOCT (AKTOP, MOMITO
uMa TavHo 8 menumiaarna. V3 oBora 3akmydyjeMo ma n Mopa Outum obaura n = 6p, rae je p mpocT 6poj pa3nmyuut om 2 u 3.
Canma MosxkeMO ompenutu 30up menaunana 6poja n: o uznocu 1 +2+34+6+p+2p+3p+ 6p =12(p+ 1), a Karo je osaj 6poj
no ycaoBy 3amaTtka pemus ca 10, mopa Baskutu 5 | p + 1. Onmasne ce mpoct 6poj p 3aBpmasa muppom 9, a 6poj n = 6p ce
3aBpmasa nuppom 4. 36up mudpapa 6poja n je 6, mro ocraBma Tpu MoryhHocTu 3a nBonmdpenu 3asprierak Tor 6poja: 04, 14
u 24. Mebyrtum, axko ce 6poj 3aBpmasa ca 04 unu 24, onna je messuB ca 4, MTO HE BAKU 34 N, Ia je IBOIMU(PEHU 3aBPIIETAK
6poja n jemuak 14. ITomro je 36up mudapa 6poja n jemnak 6, ciemu n = 10¥ + 14 3a mexkn npuponan 6poj x > 1. 3a = > 4
Bazku n = 14 (mod 16), a 0BO je UCKILYUYEHO yCIOBOM M3 mocTaBke. I[IpeMa ToMme, ocTaje jom mcmuraTd MOryhuHocTd & = 2 u
x = 3. Y cayuajy x = 2 nobujamo pememe 114 = 6-19 (naje ocrarak 2 npu memeny ca 16), Dok y caydajy = 3 HEMa DElIeHha
360r 1014 = 6 - 169 a 169 muje upoct 6poj (wro je y cyunporoHocTu ca obiukroM n = 6p). lakie, jenuno pememe je n = 114.

5. He mopa 6utu npaBoyrau. [Ipumetumo ma cy TpoyriaoBu ca cTpanumnama gykuue 9, 12 u 15, kao u 5, 12 u 13, mpaBoyriau
1 na uMajy 1esobpojHy nospmuHy (oHa m3HOCH 54, omHocHO 30). Hbux MoEeMo ,ciaennTu® MO 3ajeIHUYKO] KATETU LysKUHE
12, u ma Taj HaumH KobmjaMo Tpoyrao uuje cy crpaHune nyxuHe 13, 16 m 9 + 5 = 14, merosa nospmuHa je 54 + 30 = 84, a
OBaj TPOyrao ouuWriemHo Huje mpaBoyrau jep 132 4+ 142 = 365 # 225 = 152.



Ipyru pa3spen — A rareropuja

1. 3a ¢ = 0 mobujamo u3 npsor ycaosa f(0) < 0, a uz gpyror ycaosa f(y) < f(0)+ f(y), tj. 0 < f(0), ma ckyma mmamo
f(0) =0. Cazma 3a y = —z, kopuctehinm oba 3amara yciaosa, nobujamo

0=/(0) = flz+(-z) < f(x) + f(—z) <z + (-z) =0,
omakie 3akmyuyjemo f(z) = —f(—x) 3a cBe x € R. Kako u3 ycnosa u3 nocraske ciemu f(—z) < —z, nobujamo
< —f(-z)=flz) <z

(Ha Kpajy CMO MOHOBO MCKOPUCTUJIX ycJOB u3 nocraske). Onasue mupexrao ciaenu f(x) = x 3a cse x € R.

2. Ouursenuo mopa Bazkutu d > 1. 3aruMm, momTo je Opoj Ha HECHOj CTpaHM HemapaH Opoj, HA OCHOBY JIeBe CTpaHe
cremu na je m d Henapua mudpa. Homarao, d # b, jep Ou y cympoTHOM JeBa cTpaHa Omia mgemuBa ca b a mecHa He. [larie
d e {3,7,9}. Hame, umanmo u a > 1, jep 6u y CympOTHOM mecHa CTpaHa Ouia HeraTUBHA.

HoxkasxuMo na Bazu a? > a + b+ ¢. IIpernocrasumo cymporso: a? < a+ b+ ¢ — 1. Taga mamo

da2 + db+c _ da+b+c —d*+1< da+b+c—1 4 da+b+c—1 _ da+b+c —d*+1<d- da+b+c—1 _ da+b+c —d*4+1=1—-4d*< 0,

roHTpanuknuja. Jlakme, a>?>a+b+ec.

Yamumo mpBo a > 3. Axo Baxu a’ = a + b+ ¢, Taga umamo b+ ¢ = a?

—a 1 gobujamo:
A% pdbte —qettte e 41 =7 o 1= d T — 1> (d— 1)d T 4 1> g e
a axo Basu a > a+b+c, cremqu a+ b+ ¢ < a? — 1, ma mobujamo:
A% 4 dbte —gottte _gr 41> d7" gl o 41> (d—2)d” Tt 41> d el

I[z;xne, CBAKaKO CMO IECHY CTPAHY jelHAUYWHE M3 IIOCTaBKE OTPAHUYUIN ONO3I0 Ca da’—a=1, Mebyrum, 3a a > 4 mmamo
dv =71 > 31 > 9999, a 3a a = 3 cnemu d € {7,9} (jep cy a u d pazmmaumre mudpe), ma umamo d® ~¢~1 > 76 > 9999. Cge
3ajenHo, 3a a > 3 6poj Ha HECHOj CTpaHU He MOKe OUTM J4eTBOPOIU(PEH, IIa IPEeoCcTaje jeauHo a = 2.

3aa=2cuemqu 2 > b+ ¢, a nomro cy b u ¢ pazmuuure mudpe, mopa ourn {b,c} = {0,1}. Tana 3| a+b+ ¢, ma 31d jep
6u y cynporaoMm Opoj Ha J€BOj cTpanu 6uo memus ca 3 (momro My je 36up mudapa nemus ca 3) anu 6poj HA AECHO] CTPAHU
ume. lakie, jenuua mpeocrana moryhaoct je d = 7, ma m3padyyHaBaMo:

abed =7 7 73 7% 41 = 2401 + 7 — 343 — 49 + 1 = 2017,

IITO je jeIWHO pememe 3a0aTKa.

3. Heka cy «, § u vy yrioBu mocmarpaHor tpoyria, u Hexka cy M u N
nonuoskja HopMmatsa u3 F wa AC u BC, pemom. Ilomro je Bucuma pomba
jemHAKa MPEYHUKY yIUCAHE prH{HI/IHe, cne;m EM = EN = 30/3. Caza mo-

EM _ 3f 5v3

Bujamo sina = Fr = 7% u sinf8 = L5 = %%, a onaTie U3pauyHaBaMoO U

cosa=+/1—sina=1u cos 3 =4/ 1 — sin 7 (oBme cMmo KopucTUIM HA

cy « u [ omrpu, jep Je ~ tym). Oparie umamo

%3 _ V3

Ox 2017 2A 3 siny = sin (180° — ) = sin (a + 8) = sinacos 8 + sin Bcosa = 196 5
ma Kako je v Tym, caeau vy = 120°. lame, momro umamo AB = 140 + 84 = 224, cana u3 S‘;‘HB,Y = % = bmﬂ nobujamo BC = 96
BC - AC - sinvy

u AC = 160. Opgarne manasumo Paapc = = 3840.

2

4. IIpema HejemuarocTu maMehy apuTMeTUYKe M F€OMETPUjCKE CPEIVHE BaKU

Vab Ve N Vea S 33 abe
a+b—c b+c—a cta—-b" (a+b—c)b+c—a)(cta—1b)’

ma je MOBOJPHO MOKAa3aTU jOII 1. ¥YeBobewem cvmene z = b+c—a, y=c+a—>b, z=a+b—c (1.

(y+2)(@+2)(z+y)
8xryz

apHTMeTHqu u FeOMeTijCHe cpeluHe BAKM Y + 2 > 2,/yz, & + 2 = 2\/xz u x +y > 2,/TY, MHOKEHEM OBUX U3Pa3a T00MjaMo
(y+ 2)(x + 2)(x + y) > 8xyz, WTO CMO U :Kejgeau NOKa3aTu (AITEepHATUBHO, yMecTo yBoDhema Hasenene cmene moryhe je u
pacmucaTu no6ujeny HejeaHAKOCT, uuMe ce oHa cBomu Ha a’ + b3 + ¢34 3abe > a?b+ ab? + b?c+bc? + c2a+ca?, a mro je Illyposa
HejeIHAKOCT).

abc
(a+b—c)(b+c—a)(c+a—b) Z

y+z b = “‘z #eJbeHa HejeIHAKOCT ce CBOIU Ha

a =

, ¢ = ’%“y) > 1, a momTo mpema HejemHAaKoCTH m3MeDy



5. Hokasxkumo na Mama uma nmobenauuky crparerujy. OHa Tpeba y CBAKOM CBOM IOTE3y [a Y3UMa, YOKOJAIUIE C JIEBOT
Kpaja crosa (TaMo rme ce Ha MOYETKY WUrpe Hajga3u 4yokoaamuua ¢ opojem 1). Ilpumerumo ma Meznsen y cBakoM moresy
jeme mapaH OpOj y3aCTONMHUX YOKOJIAIUIA, A Ce, Y3 OBakBYy MamuHy cTparermjy, TOKOM WUIpPe Ha CTOJNY YBEK HAM3MEHUYHO
CMEmYjy YOKOJAAUIE C TAPHUM U HemapHuM O6pojeBuma. Tarobhe, wokosamuia Ha CKpO3 HECHOM Kpajy he yBeK uMaTu HemapaH
0poj, kaxko ron Mensen mnrpao. IIpema Tome, Kama Ha Kpajy UI'pe OCTaHE CaAMO jeqHA YOKOJAIUIA, OHA Ne MMATH HelapaH
penuu 6poj.

Tpehu paspen — A kareropuja

1. Heka cy a, b u ¢ cTpanume Tor Tpoyria, S BEroB HOJyobuM, a 7, 7'y, Ty U T. TOCMaTpaHu mogynpevnuru. V3 m3pasa
3a noBpmuay P =18 = r.(s —a) = rp(s — b) = r.(s — ¢) 3armydyjeMo ma u BenuuwmHe S, s —a, s — b u s — ¢ Takobe obpasyjy
reOMEeTPHUjCKY TpOrpecujy. Y3 npernoctasry (6e3 ymamema ommroctn) a < b < ¢ ciemu s(s—c¢) = (s —a)(s —b), mTo ce name
cBomm Ha sa+ sb—sc = ab, Tj. (a+b+c)(a+b—c) = 2ab, a omasme mmamo a’ +b% —c? = 0, na je majsehu yrao y mocmarpasoM
Tpoyray jemHar 90°.

2. Hexka cy y, 2, © 1 v HyJe JaTor IOJUHOMA, rae Baxu Y+ z = 1. VI3 BujeroBux ¢popmyna mmamo y+ 2+ u+v = a, onaxie
ciemu u+v =a—1; namwe, (y+2)u+ (y+z)v+w+yz =1, 1j. u+v+uv+yz =1, a WTO y3 IPETXOAHU 3aKDbYUIaK AAje
w4yz=1—(u+v)=1-(a—1) =2—a; us3arum, (y+2)uww+ (u+v)yz =0, 1j. uv+ (a — 1)yz = 0, a oay3UMameM IPETXOAHO
nobujere jemaaroct ox ose cienu (a —2)yz =a —2, 1j. (a —2)(yz — 1) = 0.

YROMUKO Basku yz = 1, Tama M3 TPETXOMHUX jeqHAKOCTH gobujamo uv = 1 — a, ma nma Oum Ouiaa MCOyHEHA W MOCIEAHA
Bujeroa ¢popmyna, yzuv = a, Mopa Baxkutu 1 —a =a, Tj. a = % OBa BpemHOCT jecTe pememe 3aaTKa jep OpojeBu ¥y, z, U
U v UCIyHaBajy CcBe deTupu BujeroBe (popMmyiie 3a MOCMATPaHU IIOJUHOM, & OHIA OHU 3anlcTa MOpajy OWTU H-eroBe HYyJIE.

Y cmyuajy a = 2 jemmaumna u3 moctaske cBomu ce Ha 1t — 223 + 22 +2 =0, 1j. 0 = (22 —2)? +2 = (2% — 2 — 2i)(2® — 2 + 20).
V3 BujeroBux ¢opMmysa OpUMEHEHUX HA [OJIMHOM y HIPBOj 3arpaiu (Mau Apyroj) ciemy na je 36up KOpeHa TOr HOJIUHOMA
jemuak 1, ma u a = 2 jecre moryha BpemHoCT.

Ilakne, 3amaTak UMa Ba pellema: a € {%, 2}.

2, 12 o 21?2 _
4lul? + 1 > 24/ 4|ul? - 1 = 2|uz| = 2Re(uz),

2
4‘1}'2 + ‘w|

3. Baxnu

1 aHaJIOTHO

> 2Re(vw).
CabupameM OBUX HEjeTHAKOCTU NOOMjaMO HEjeTHAKOCT U3 IIOCTABKE.

4. Tlorpasumo TakBe Gpojese y obmuky n = p* rme je p mpoct 6poj. Ckyn memumama 6poja n je Tama {1,p,p?,p°,...,p"}.
[Momemuvo oBaj ckym Ha caenehe msoumame monckymose: {1,p}, {p?,p}, ..., {p*~',p*F}, roe cmo mocraBunu momaTam 3axTeB
na k 6yne memapam 6poj u k > 1. 36up 6pojeBa y CBAKOM OBAKBOM TOJACKYTY je obmmka p?‘(1+p), ma ma 6u 0BO GUIO MOTIYH
KBapAaT, NOBOJHO je na 1+ p Oyzne normys kBazapar. OBo je ncnymeHo HOp. 3a p = 3 (1 3ampaso camo 3a p = 3, ajau TO HAM
je moBosmmo). Ilakse, ycIoB M3 IOCTaBKe UCIHyH-aBajy cBu Gpojesu obiuka 3% 3a k > 1, 21 k.

5. YBemumo penanujy ~ Ha Tauykama ckyma S: 3a A, B € S mumemo A ~ B akko je mysxk AB upsena miu A = B.
IIpernocTaBuMo ma He MOCTOjU TPOYrao YMja je TAYHO jeAHa cTpaHula miaasa. 1o 3uauu na, kan rox cy A, B u C pasmuuure
Tauke ckymna S 3a xoje Baxku A ~ B u B ~ C, tana u nysx AC Mmopa 6utu upsena, tj. A ~ C. Crenu na je ~ penamnuja
exBuBaJiennuje. Heka cy S1,So, ..., S, cBe kinace exkBuBasenuuje. Ouurseno, n > 1. I[Ipernocrasumo n = 2 u o3saunmo |S1| = k
n |So| = 100 — k. Tama upBeHUX OyKU MMa yYKYIIHO

(k) N <1oo - k) _ (k= 1) + (100 — k)(99 — k)

) ) 5 = k2 — 100k + 4950 = (k — 50) + 2450 > 2017,

mro je memoryhe. Ilpema tome, n > 3. Canga omabepumo npousBossue Tauke A, B € S1, C € Sy u D € S3: Tana je nyx AB
upsena nok cy nysxu AC, AD, BC, BD u CD cBe nnase, na je rerpaenap ABCD rTpakenu.

YerspTu paspen — A kareropuja

1. a) Kako u3 apyre jenuauune cienu bl a, nMamo b-d= 0, 1j. 44+ (p+1)+4p =0, a omarne nobujamo p = —1. Iakiue,
OBa BPEMHOCT jeIWHA NOJAa3u y 003up 3a mapameTap p, YKOJWKO 3a By Mo:keMo Hahwm BekTop ¥ Kakas je TpaskeH (a mro he
ce memocTaBuTH na jecte Moryhe y HapemHOM memy 3amaTKa).

b) Umamo @ = (2,1,—1) u b= (2,0,4), u osaauumo ¥ = (z,y, z). Tamga u3 upse jeAHAKOCTU U3 HOCTABKE UMaMO 2T +y — 2 =
V22 +02 +42 = 2V/5, a us apyre (z+y,—22 — 2,2y —x) = (2,0,4), Tj. jomu z+y =2 u x+ 2z =0 (nocaemmy jemHaunHy



M30CTABHAMO jep je IMOociemuia IpBe ABe). 3aMEeHOM HIp. & = —22 U y = 2 — 2 U3 NOCJeamhe ABe jeJHaYUHE y IPBY A00Ujamo

—62+2=2V5, 1j. 2 = 1’3‘/5, Ia OHZa HAJA3UMO U = (2\/?)72, 5+3‘/5, 1’3‘/5)
¥ ca b 3aknana yrao ox 90°, mrro ce onMax BuUaM M3 APYTe jeTHAKOCTU U3 MOCTABKE, a aKO Ca (0 03HAUMMO yrao KOju U 3aKJIama

= _ av _ _2v5  _ V2 s T
ca @, Tana UMaMo COS Y = e = T\/%T = %5, Tj. p = 45°.

, ITO je, makKJje, jeIUMHCTBEHO pememe 3a U. Konauno,

2. Ilpeo pewewe. Heka je x 6poj mapoBa y3acTONHMX UJIAHOBA HMU3A KOjU Ce Pa3auKyjy 3a 2, a y Opoj mapoBa Koju ce
paznukyjy 3a 3. Jacuo, mopa BaskuTu 2z + 3y = 25 — 1 = 24, a omatie ciemu 3 | £ U Ha OCHOBY TOTA JAKO M3JIUCTABAMO CBE
moryhuocTu:

(z,y) € {(12,0),(9,2),(6,4),(3,6), (0,8)}.

3a cBaku oBakas map (z,y) npebpojalieMo KOIMKO MOCTOjU TPasKeHWX HU30BA UUJU j€ TO KOPECIOHAEHTHU map. Y jeIHOM
HU3Y KOM oAroBapa nap (z,y) HOCTOjU YKYHIHO T + Yy pas3iuka udMeDy cycemHux 4iaHOBa, O KOjuUX Tpeba m3abparu T OHUX
KOje Cy jenHake 2, ¥ TaJa Cy IPEOCTAIUX Y jemHake J; Hakje, IOCTOJU (T;‘y) takBux HKM30Ba. Crora, TpaskeHu Opoj je

B Y Y (Y 5 (B) 21 m5 21048441 = 351
12) T\ 9 6) \3) " \o) o

Lpyzo pewewe. Osznaunmo ca A, 6poj pactylimx KOHAYHMX HU30Ba UUjU je TMPBU eJeMeHT |, mociaensmu 7, U CBaKa ABa
y3aCTOIHA YJIaHa ce PAa3iuKyjy 3a 2 wiu 3. PaznBajameM ciydajeBa IO TOMe Ia JIX je NMOCIeNlnha Pa3jnKa jeqHaka 2 uiu 3,
nobujamo perypentny popmyay A, = A,_s + A,_3. C 063upom Ha mouetHe yciaoBe A; =1, Ay =0, A3 = 1, maK0 MOKEMO
U3pavyHaTy OPBUX 25 eJeMeHATa HU3A:

1,0,1,1,1,2,2,3,4,5,7,9,12,16, 21, 28, 37,49, 65, 86, 114, 151, 200, 265, 351
ma je pememe 3anatka Ass = 351.

3. Jemnoun¢penux GpojeBa mma TauHo n, asonuppesux n(n — 1), tpoundpenux n(n — 1)(n — 2) ura. 10 n-rounppeHUx
6pojesa (mwro je Mmakcumasan Moryhi 6poj nudapa moxn 3amaruM yciaoBuMma), kojux nMma n!. Jakie,

N:n+n<n—1>+n<n—1><n—2>+---+n!:n!(1+%+-~-+ﬁ>'

IIpema Towme,

=1 1 1 =1
le — = |n! Z_pl il — )| =n! l
|nle — N| = |n! E q <1+1!+'“+(n—1)!)‘ n! g iR
i=0 i=n
a kopucrehu ounursienny HejeTHAKOCT (nj—i'k)' < ﬁ, rme ce jemHakocT mocTmke camo 3a k = 0,1, name mmamo
o0 oo
n! 1 1 1
E - < E = =14 -
| k _ 1 ’
—il (n+1) 1— =5 n

YyMe je IOKa3 3aBPIIEH.

4. Basku ABDP ~ AADC, mro ciemu uz L{DBP = L{DAC (yrao usmeby
reruBe u Taurenre) u L BPD = 180° — L BCD = LACD. Cnenn g—g = g—ﬁ = g—ﬁ
(mocnemma jemmaroct ciemu u3z PB =~ PA X~ QA), nay3 {PDC = 180°—4{PBC =
180° — LPAB = LQAC cnemn APDC ~ AQAC. Onasne nobujamo £ PBD =
APCD = LQCA.

5. Oarosop: 3amara jeqHayMHa MMa CemaM Pellema, U TO Cy
(p,q,7) €1{(1,0,1),(1,1,1),(1,2,2),(2,0,0),(2,1,0), (4,3,3), (18,5,1) }.

ITocmaTpahiemo 3amaty jemmauumny mo moxyiay 9. 3a ¢ > 6 sasku 9| ¢l. Tana
Mopa BazguTu p° + 5 = —7r® = 2r® (mod 9). Ocramm ky6oBa mpu mememy ca 9
mory 6utu camo 0, 1 unu 8 (mwro ce mupexrHo nposepasa). [Ipema Tome, jeBa
CTpPaHa IPETXONHE peJsalnyje KOHIPDyeHTHa je ca b, 6 mam 4 mo monmyny 9, HOk
je mecua crpana koHrpyentaa ca 0, 2 uau 7. Onparie 3armpydyjemMo na 3a q > 6
HEMa pelena.

3a ¢ = 0 mmamo ¢! = 1, ma ce Taza 3amata jemsaumsa csomu Ha p° = 7(7 —1r3) — 41 = 8 — 7r3. Jla 6u mecma cTpana Guia
meneratuBHa (Oynyhwu na nesa jecre memeraTusHa), Mopa Baskutu © < 1. 3a r = 0 mobujamo mobujamo p = 2, a 3a r = 1
nobujamo p = 1. CBe mmerTuyno Baku 3a ¢ = 1. Tume cMo HaAOpOjasn yKyOHO YETUPU O HABEACHUX CEIAM PEIICHA.

[MocmaTpajmo cayuaj ¢ = 2. Tama ce 3amata jemmaumna csomu Ha p° = 7(14 — r3) — 41 = 57 — 73, onakne umamo r < 2.
Jemuua moryhuoct je r = 2 u p = 1, unme mobujamo jom jenuo pememe. CauyHo, 3a ¢ = 3 U3 YMILEHUIE & Tana AeCHa
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cTpana 3amaTe jenmaumne moctaje 7(42 —r3) ciemm r < 3; mupekTHO ce mposepasa na 3a r € {0,1,2} Hema pemema, MOk 3a
r=3wmamo p3 =7-(42—27) —41 =7-15— 41 = 64, Tj. p =4, ma cMO AOOUIU U TECTO PEIIeHe.

ITa bucmo masio cMamuian Opoj ciydajeBa kKoje Tpeba ucnuraTtu 3a ¢ =4 u ¢ = 5, mperxonao hemo Hampasutu onpebene
3aK/byUKe TTOCMATPALeM 3aJaTe jefHaurHe To Moay Ty 8. 3a ¢ > 4 umamo 8 | ¢!, ma mobujamo 7(7¢! —r3) = —7r3 =3 (mod 8),
1j. (ysumajyhu y o63up u neBy crpany 3anare jemnaumue) p° + 1 =73 (mod 8). Ilpumerunmo jom ma 3a Ma KOju mapas 6poj
a Bazku a® = 0 (mod 8), nok 3a memapan 6poj a Basku a® = a (mod 8). Omarie, ma 6u BaxkuIa Magoudac HoOUjeHA pesamuja,
MUPEKTHO CJIENN na Cy jeuHe ABe MOryHOCTH:

p je mapan 6poj u r =1 (mod 8), nim r je mapan 6poj u p =7 (mod 8). (%)

Yamumo cama ¢ = 4. V3 yeaosa Tq!—13 > 0 mobujamo 13 < 7-24 = 168, 1j. r < 5. Ocum Tora, mmamo u p® = 7(7¢! —r?)—41 <
49¢! = 1176, 1j. p < 10. Ilpsa MoryhrocT u3 (*) mupextso maje r = 1, 1j. p® = 7(7-24 — 1) — 41 = 7- 167 — 41 = 1128, 1a osze
He mobujamo pememe. Jpyra MmoryhinocT u3 (*) IUPEKTHO maje p = 7, aju Tama JeBa CTpaHA 3a1aTe jeJHAUUHE HUje NebUBa
ca 7 a mecHa jecre.

Hajzan, yamumo ¢ = 5. Ciuuso kao magonpe, gobujamo 12 < 7-120 = 840, 1j. r < 9, u p? < 49-120 = 5880, 1j. p < 18. IIpsa
moryhuoct u3 (%) maje r = 1 mmm r = 9; 3a r = 1 mobujamo p® = 7(7-120 — 1) —41 = 5832, Tj. p = 18, WTO YMHE CEAMO PelIeHe,
a 3ar =9 nobujamo p? = 7(7-120 —729) —41 = 7-111 — 41 = 736, ma opae Hema pemema. JIlpyra moryhroct u3 (x) maje p = 7,
mTo je Hemoryhe kako je Beh Bubeno, nmu p = 15, y koM cayuajy ocraje r3 = 7¢q! — ”3%41 =7-120— w = 840 — 488 = 352,
IIa HU OBJE HEMa BUIIE PEIIeHa.

Ilpeu paspen — B kareropuja

1. 3a cBako = € R Bazxm 22 — 22 =0 >0, 1j. = p x, ma p jecre pediexcusHa. IIpeTnocTaBuMo na Baxu T py 1 y p x. Tazna
mvmamo 22 —y? > 0 m y? — 22 > 0, ma caemm 22 —y? = 0, 1j. * = +y. akne, p Huje Hr cumerpudHa (jep HUp. Bazku 1 p 0 amm He
Bazku 0 p 1) Hu antucumerpuuna (jep Hop. Baku 1 p —1u —1p 1, amu 1 # —1); ogMax npuMeTUMO, OJABIE CIEOU Oa P HUje
HI peJalija eKBUBAJCHIW]E HU PeJallija MOpeTKa. KOHAUHO, aKo Baxku T py U Y p 2, Taga uMmamo 2 —y? > 0 u y? — 22 > 0,
a omatie mobujamo x? — 22 > 0, ma u x p z; JaKIe, p jecTe TPAH3UTUBHA.

2. Axo Basku 60 = a — b, Tama caenu a > 61, ma b u ¢ mory 6utu Hajsume 100 — 61 — 1 = 38. [Ipema Tome, pasnuka GpojeBa
b u ¢ je majsume 38 — 1 = 37. Ilakne, na Ou ycioB 3amaTka OMO UCIyH-€H, jenuHO je Moryhe ma pasiuka OpojeBa a u ¢ Oyne
38, Tj. momro je a ounraenuo Behe ox ¢, mmamo 38 = a —c. Cana 3ameroMm b=a—60 u c=a —38 y a+ b+ c = 100 mobujamo
3a =198, 1j. a =66, b=06 u c = 28.

3. Baxku £ DBA =90° — £ DAB = 90° — 40° = 50° = £ DFA, na je uerBopoyrao ADBE
tetuBaH. Cana cnemu LAEB = LADB = 90°, na no craBy CCY mmamo AADB =2 ABFEA.
Haxne, BD 2 AE, na yersopoyrao ADBE wmva nBa mapa moIyJapHAX HACIPAMHUX CTPa-
HUIa U OH je cTora mapaJjesorpam (mrasuuie, npasoyraonuk). Cana uz AE =2 BD 2 CD u
AEFE || BC cnemu na je ACDE napaJsenorpa.

4. Hera je n tpasxkenu 0poj. Tana Bawu n = 197k + 47 = 198/ 4 37 3a Hexe HeHeraTuUBHE
nene 6pojese k u l. Omarne caemu 1981 — 197k = 10. ITomro Baskm 198 — 197 = 1, jemmo B D C
ounrienHo pememe je k = [ = 10, u raga mmamo n = 2017. IIpermocraBumo ma mocrToju
jom mero pememe. Tanma, ykoamko on jemmaroctu 1981 — 197k = 10 omy3memoO jemHAKOCT
198-10—197-10 = 10, mo6ujamo 198(1 —10) — 197(k — 10) = 0, a momTo cy 197 u 198 y3ajamuo Ox 2017 15 3
npocru, caemm 197 | [ — 10, 1j. [ = 197s + 10 3a Hexo s. YKonuko 6u Basxkuio s > 0, nmaau
6ucmo | > 207 u n = 1981 4+ 37 > 198 - 207 4+ 37 > 9999, Tj. n He Ou O6mo yerBOpouudpen Opoj. larae, jemuHO pereme je
n = 2017.

5. Jemmommu¢dpernux 6pojea mema. Moryhu msoum¢ppenu cy 12, 20, 32 u 52, 1j. uma ux 4. Tpouudpenu 6pojeBu mopajy
“MaTH OBONU(PEHN 3aBpIIeTaK NesbUB ca 4, Tj. ABOUM(PEHN 3aBPIIeTaKk UM MOpa OUTH HEITO OA OBUX yIPaBO HaOpOjaHUX
6pojesa uau mak 00; makie, To je meT MoryhHoCTH 3a ABOIM$penu 3aspierak u jom 4 moryhuocTy 3a muppy croruna (1, 2,
3 unu 5, amu me 0), na Tporudpenux Opojesa uma 5-4 = 20. Cauuno, yersopormuppenux uma 5-5-4 = 100 (5 moryhuoctu 3a
ABonudppenu 3appueTak, b moryhuocru 3a uudpy croruna u 4 moryhnoctu 3a nudpy xumbana), a neronmuppenux uma 5-5-5-4 =
500. Kako mo ycaoBy 3amaTka mocMarpaHu OpojeBu Mory Ouruy HajBuine neroundpenn, yrymnHo ux nma 4+ 20+ 100+ 500 = 624.



Ipyru pa3spen — B kareropuja

1. Y3 BujeroBux ¢opmyna mmMamMo xi + Tp = —%, na MOMKeMO 3amucatu 3 = 2x; — Tz = 2(x1 + T2) — 3x3 = —3 — 313, Te
U3padyHABAMO Ty = —2. YBpIITaBameM T = —2 y TocTaBibeny jemaaumny umamo 2(—2)2 +3(=2)+3k+1 =0, 1j. 3+ 3k =0,
omakJsie mobujamo k = —1.

2. Anasuza. Cpemumre crpanurne BC, o3zmaumMmo ra ca Ajp, HAJIA3u ce HA TPOLYKETKY c

nysxu AT nperko tauke T u Basgku TA; = %AT, 360r OmHOCA Yy KOM TE/KUINTE NEJU CBAKY
TERUMIHY TyK. [LOmMTO ce IeHTap onrcane KPY:KHUIE HAJA3UM HA MPECEKy CUMETPAJIa CTPaH-
una, To je mpaBa OA; jemsa on mux, a npasa Koja je HopMmaaHa Ha OA; y Tauku A; je npasa
koja caapsku crpanunyy BC. Tauke B u C ce Hama3e y mpeceky Te MpaBe Ca KPYKHUIOM C
neaTpoM y O u Koja mposasu kpo3 A. /

FKonempyxyuja. Ilpso roucTpynmemo tavuky A; y nponyskerry AT 3a myskuny %. 3aTum %)
moByuemo npaBy OAp, a morom u HopMaiy Ha OA; vy A;. Ha kpajy KOHCTPyUIIEMO KPYKHUILY
ca meaTpoM O Koja mpoisasu Kpo3 A, m y HBEHOM NpeceKy ca MOCIEeTHOM KOHCTPYUCAHOM
npasoM nobujemo tauke B u C.

Joxas. Tlo koHcTpykmmju je Tauka O HEHTAp KPY:KHUIE HA KOjoj Jyexke Tauke A, B u
C, a uz nmogynapuoctu AOA;B = AOA;C (nmo cray CCY: OB = OC, OA; =2 OA; u
£OA1B = LOA,C = 90°) cneny BA; = CAy, 1j. A je 3aucra cpemumre crpanuie BC.
Tana je u T texumre AABC 3060r ongHOCa y KOM Aeiau TeRUMHAY ayx AA;.

Juckycuja. Ako mocMarpaHe KPysKHUIA U [paBa MMajy ABE IIpecedyHe Tadke (a TO ce Ox 2017 2B 2
memaBa ako U camo ako Baxku OA > OA;), Tama mOCTOjU jeAMHCTBEHO pememe (IO Ha
npeumenoBame Temera B u C). Y cayuajy OA < OA; 3anarak HeMa pelema.

b
S

3. ITomro Basxu 400 - 400 = 160000 > 99999, zakmyuyjemo T < 4. ITomro je T 3aBpuiHa nmudpa DOTIYHOT KBaApaTa (TPH2
ce zaspmasa ca T), ciequ T € {0,1,4,5,6,9}, a ¢ o63upom Ha orpanmdewma T < 4 u T # 0, upeocraje jemmuo T = 1.
Omarae cienu U € {1,9}, mehyrum nomro cy ¥ u T pasauuure nudpe, nodbujamo M = 9. Cana OIUPEKTHO IPOBEPABAMO CBE
moryhrocru: 1092 = 11881, 1292 = 16641, 1392 = 19321, 1492 = 22201, 1592 = 25281, 169? = 28561, 179% = 32041 u 189 = 35721,
ma MOIITO Ce HU Yy jeOHOM O OBUX CiIydyajeBa He mobuja pe3yarar koju omrosapa obpacuy JAEBET, cnemun ma muje moryhe
UCIYHUTHU 3aXTEB U3 MOCTABKE.

4. Ysemmmo cmeny y = 22 + x. Tana ce jemmaumna csoma Ha y(y + 1) = 6, Tj. y> +y — 6 = 0, u mena pemema cy

Y12 = 71iv21+24 = _1;5, Tj. y1 = 2 U Y = —3. Y mpyrom ciyuajy Bpahamem cmene mobujamo z? + x + 3 = 0, a momTo je
MUCKPUMUHAHTA OBe jeiHaumHe HeratusHa: 12 —4-3 = —11 < 0, Ty Hema peaJHUX pellema. Y OPBOM ciaydajy Bpahamem

_H[S 148 _ *12i3, Tj. 1 = 1 m 9 = —2, WTO Cy jeAWHA OBa peaJsiHa

cmene nobujamo 22+ —2 = 0, U WmeHa pemema cy Ty =
pemlema moJa3He je fHAYMHE.

5. a) Ilomwro cy yerupu yraoHa moJba QujaroHajie Ly:KUHE 1, y CBaKO OX mUX Mopamo ynucatu 6poj 2017. ITomro cse
ocTajie OUjaroHajie KMajy O TAUHO ABA WBUYHA IIOJbA, AKO OMCMO yINCAJU y WBUYHA 1I0Jba (OCHM yraoHUX) Gpoj %, ay
cBa mpeocTaJia moba 6poj 0, Ha OBaj HAUMH MOCTUTIU CMO Oa 30up OpojeBa Ha cBako] mujaronHasm usunocu 2017, ocum 3a aBe
Hajmy:ke mujaronatie: 30up Ha muMa msnocu 4034. Kako OGmcMO OBO KOpUroBajM, MPUMETUMO M4 IEHTPAJHO IOJhe Tabiuie
Opunaga jeIuHO TUM ABEMAa HajIy:KUM AMjaroHaJiaMa, [1a YKOJIWKO Ha mera ymumemo 0poj —2017 ymecrto 0, Ha Taj HAUYMH
CMO KOpuroBaJsu 30up HA Te ABE QUjaroHaJe, a HUCMO MOPEMETWIX 30Mp Ha OCTAJIMM aujaroHasgama. lloge mpurasyjemo

MIONYHEeHY TabIuILy.

2017 | 2G4 | 2L 200 9017
0 0 0 | %<
2017 2017
T 0 [ —2017| 0 | 2
2017 2017
S | 0 0 O 175
2017 2017 2017
2017 | 297 | 2000 | 2017 | 2017

b) Nmajyhu y Buny ucty maejy kao y meiy mop a), TABIUIy MOMKEMO MOMyHATH Ha ciaenelin HauywH: y yeTupm yraona

nospa ynuiemo 0poj 2017, y mpeocTasia UBUYHA MOJbA yOUIIEMO OPOj %17, y IEHTPAJHO moJbe yrnumeMmo 0poj —2017, a y cBa

mpeocTaJia mossa ynumemo 6poj 0.



Tpehu paspen — B kareropuja

1
ctgx

2tgx
1—tg2z’

1. C 063upom Ha umeHTuTeTe tgr = u tg2x = IIOCTaBJ/bEHA jeTHAUWHA CEe CBOIY HA

1—tgx 717tg2x

tg z(3sinx + cos 2x) 2tgx

Hakne, Baxu w1 —tg? x = 0 wm 3sinz + cos 2z = 2, y3 ycaos na je tgx medunmcan u tgx # 0. Y mpsom caydajy mobujamo
tgx = +1, mTo naje pemema r = 7 + %’T, k € Z. Y mpyrom caydajy UCKOPUCTUMO UAEHTUTET coS2x = 1 — 2sin? x, unme ce

mocMaTpaHa jeaHaumHa cBOIH Ha 2sin’x — 3sinz 4+ 1 = 0; yBohemeM cMeHe ¢t = sinz 1 pemaBameM TaKO TOOUjeHe KBaIpaTHe
EESVARSS V49_8 = %, Tj. t =sinz =1 umu t = sinx = % Y cayuajy sinz = 1 umamo

mMTO faje pemema r = § + 2kT nmm x = %" + 2km, k € Z. Hakiue, cBe 3ajemHo

jemmaunme, 2t2 — 3t + 1 = 0, mobujamo tije =
na tgr HUje meduHMCAH, A OCTaje sinr = +

2?
nobujamo:
T  kmw T 5
xe{14—7.k;GZ}U{6+2kn.keZ}U{?+2kzw.keZ}.

2. [TocraBumo kpo3 taury K mpaBy koja je mapaisenna ca BC, a mene npeceke ca AB

CA; _ AA BA; _ A A
IéAAC 03HAan/IM0 ca D u E. VI3 Tanecose Teopeme mmamo F = 25 u 57 = 247, 1)
e = %Kl, a ¢ o63upom Ha BA; = CAy, omasume ciemu DK = EK, 1j. K je cpemumire

nysxu DE. Ilpema tome, KP je cpemma nunuja NAADFE u crora umamo AE =2KP =14. C
npyre crpane, EKLC je mapasesnorpam, na Baxku FC = KL =5, a TpaskeHa Iy:KUHA U3HOCU
AC =14+5=19.

3. IIpso pewemne. IIpyry jeqHAUMHY MOMKEMO PACIUCATH Kao x2+2max+m?+y%—2my+m? =

1, a xopuctehm oBme mpBy jemmaummy, mobujamo 4 + 2m(z — y) + 2m? = 1, 1j. 2m(z —
y) = —2m? — 3. Oamax Bumumo ma 3a m = 0 Hema pemema. llpermoctaBumo caxa m # 0.
2
Tana mobujamo = =y — % YBpPCTUMO OBO y TPBY jeTHAUMHY CUCTEMA, YUMeE I00MjaMo Ox 2017 3B 2

2 .
(y— 22 E3)2 4 g2 =4, 7j.

2m

5 2m%+3 +4m4—4m2—|—9
J— y =
m 4m?
OsBa jemHaunHa MMa TAYHO jeIHO PEIIeH-e aKO M CaMO aKO je HmeHa NUCKpuMuHaHTa jemHaka 0, To ject:

2y 0.

(2m? + 3)2 _g dm* —4Am*+9  4m* +12m? + 9 — 8m* + 8m? — 18

4m* —20m* 49
m?2 4m? m2 m )

2

0=

2

20++/400—144 _ 20416
8 - 8

N

, umamo 4t2 — 20t + 9 = 0, uuja cy pemema ti/2 = , Tj. t1 = % uty =
TOME, TIOCTOje YeTUpu MOTyhe BPEAHOCTU mapaMeTpa m: m = i% um= i%.

Iakne, y3 cMeny t = m

Apyzo pewemwe. Y roopamHaTHOj paBHM mnocmarpajmo tauke O(0,0), A(z,y) m
M(—m,m). Tana Baxku OA? = 22+ y?> u MA% = (z +m)? + (y — m)?, na u3 jeamaxoctu
13 moCTaBKe ciaemu na je A rtauka 3a kojy Baxku OA =1u MA = 2. [Ipyrum peunma, 3a
naty BpenHocT m tauka A je y npecery kpyskauna ki(O,1) u ko(M,2).

Pememe (z,y) maror cucrema je jeQMHCTBEHO aKO U CAMO aKO ce KpyskHune ki u ko
noaupyjy, a To je exkBuBasieHTHO yciaoBy OM = 2+ 1, makme OM = 3 nnmu OM = 1. C
o6zupom ma OM = |m|v/2, crem m = i% nim m = i%.

4. Jenuuu takas 6poj je n = 4 (mocmarpanu 6pojesu cy tana 5, 7, 11, 13, 17 u 19).

Tepaumo na je mexku ox 6pojean+1, n+3, n+7, n+9, n+13 u n+ 15 memwus ca 5.
3awncra, y 3aBUCHOCTHU OJl TOTa Ma JU N Opu Aejemy ca b maje ocrarak 0, 1, 2, 3 wm 4,
nemuB ca b buhe 6poj n+ 15, n+9, n+ 3, n+ 7 omnocuo n + 1, penom. Ilakae, momTo Cy
moCcMaTpaHu OPOjeBU MO yCIOBY 3aJaTKa CBU MPOCTHU, a MeDy muMa mMoCcToju Opoj menuB

Ox 2017 3B 3 ca b, ciemu na Heku Gpoj Mopa butuy ynpaso jemHak 5. To je moryhe oumrnemno camo 3a
opojeBe n+ 1 u n+ 3. Y npBom cayuajy mobujamo n = 4, mro je Beh HaBeneHo permemne.
Y mpyroMm cay4ajy mobujamo n = 2, agu Tama mMamo n + 7 =9, mro Huje mpocT OpOoj, Ia OBO HIUje DEIIehEe.

2
)

5. Heka je C' 6poj BeJUKUX IPBEHUX KyIJUIa, ¢ OpOj MaJuxX NPBEHUX Kyriauna, B Opoj Beaukux Oenux, a b 6poj mamux
Oenux ryrauna. Tana cy cBu oBu 6pojeBu npoctu u Basku C+c+ B+b = 67. Ila 6u 36up yerupu npocra 6poja 6o HemapaH,
veby muma mopa 6utu 6poj 2 (jep je 36up ueTupu Henapua 6poja mapan). Kako je 2 majmamu npoct 6poj, us rpeher ycuaosa
caemu b = 2. Ocraje C + ¢+ B = 65. [Homro 5 | C + ¢ (upsu ycaos), cuenu 5 | B, ma mopa 6utu B = 5 (jep je B mpocrt
6poj). Cana uz apyror ycaosa gobujamo C = B+b =7, a ogna npeocraje ¢ = 53. Ilakie, Kyriuna y KyTUju UMa: 7 BEJIUKUAX
UPBEHUX, b3 Majie IpBeHe, 5 BeIUKUX Oenux m 2 maje Oede.



Yerspru paspen — B kareropuja

1. Heka ce 172 mojasmyje moa koperom k myTta. MoseMo 3amucaTn

317 =17 172 172 = 12+ 172 4172 + - + 172 + 172 + 172 = VE - 172 = 17VE,

ma omatie ciaema k = (3-17)% = 512 = 2601.

2. IIpso pewewe. Herka cy a u b Beha m mama ocuoBuna Tor tpanesa, H merosa D b c
BUCHHA, (v yrao Ha ocHoBuiy, P mospmuua a O obum. Baxku a = b+2H ctg o, a omarie
P = H’”‘b = H(b+ Hctga). I[ane IIOIITO Cy Kpaly OBOI Tpale3a jeIHAKH
“MaMOo O = 280 4 oh 4 9H ctga = 2(HE

sin «

sina’

sin «

+b+ Hctga). U3 Manonpebamﬁ,e dbopmye 3a
nospmuny mMamo b+ Hetga = £ = 53 na ciemm O = 2(AL

6v3 G\f
H H > sin o + H ) 2(\f + ) y H
T€ Ce€ 3adaTaK CBOIMY Ha HAJAKECHC MUHMMYMa H3pa3a y 3arpaiu. AHO TaJ M3pa3

) = \% 6\[. N3jemmauaBameM OBOTA C

osnaunmo ca f(H), mssox no H usnocu f/'(H

HyJIOM mobujamo % = 61}6, 1j. H? =9, ma caemu H = 3 (360r H > 0). Y oBoj Taukn

3aMCTa ce MOCTW:Ke MUHUMYM jep Bumumo na Basku f'(H) < 03a H € (0,3), a f/(H) >
3a H > 3. Taﬂaﬂo&anob*G\[ 3ctg60°*2f 3\[ \/§ afb+2Hctga*3\f Ox 2017 4B 2
u O = 8/3.

Zpyeo pewemwe. Y3 03HAKE KAO y IPBOM peIllewny, HeKa je ¢ kpak. Ilomro Baku a = 60°, youaBameM jeqHAKOCTPAHUUHOT
TPOyTIJa Hal jeoHUM KpakoM mobujamo a =b+cu H = 07\2/3 3aTo uMamo

6\/§—P—C3 ar‘i’b_@

2 2 4

c(2b +¢),

Te 3akmyuyjemo c(2b+ ¢) = 24. HName, umamo O = a + b+ 2¢ = 2b + 3¢, na OpUMEHOM HejeTHAKOCTU u3Mehy apurmeruure u

reoOMEeTPUjCKe CpeluHe T00ujaMo
2b+3 2b
—; c:( +C >1/(2b4¢)(2¢) = V4

1j. O > 2v/48 = 8/3. Jenmarocr ce 3amcra u moctmxe 3a 2b+ ¢ = 2¢, Tj. ¢ = 2b, ma je MuHEMAJIHA BpeIHOCT 00mMa 8v/3.

3. Tpaskenu 6pojeBu cy HajBuie yeTBOpommppern. AKO cBaky Takas Opoj JomyHUMO BomehnM Hyjaama [0 YKYIHO YeTUPU
mudpapcka Mecta (Hnp. 6poj 17 sanucusahemo kao 0017), Tama, momTo ce y Gpojy mojaBibyje TauHo jemHa mudpa 1, 3a my
rMaMo u360p on 4 mosunuje, a 3a CBaKy O IPEOCTAJNUX Io3unuja moctoju no 6 moryhunocru (cBe muppe ocum 4, 8, 9 u 1).
[Ipema ToMe, Tpaskenux GpojeBa mma 4 - 63 = 864.

k

4. Tlpernocrasumo cympotro: 2017217 + 19 = nk 3a mero k > 2. HomTo Bazu 2017 = 1 (mod 8), caemm

20172917 419 =1217 1 19=20=4 (mod 8),

ma je 20172°17 419 nemus ca 4 amu me m ca 8. Ilakae, Kako je mocMaTpanu 0poj mapaH, jemura mMoryhmoct je k= 2 (jep 6m
3a k > 3 om 6wo memuB u ca 8). MebhyTumm, 20172017 419 = 12017 1 = 2 (mod 3), a Hujenam MOTIYH KBAAPAT HE daje OCTATAK
2 mpu mesmery ca 3 (moryhwm ocramm cy 02 =0, 12 =1u 22 =4 =1 (mod 3)), ma 6poj 2017?°'7 + 19 Huje HW MOTIYH KBaIpPAT.
Twume je 3amaTakr perrex.

5. Cmenom x + 1 =t nocrasmena jenmaumma ce ceomm ma (t — 1) + (t + 1)* = 2, 1j.
2=(t=1D)H2+(t+1)*?> = (> -2t +1)> + (> + 2t + 1)> = 2t* +- 12t> + 2,

a 0BO je mame exBumBaseHTHO ca 0 = t* + 6t = t2(t2 + 6). Pemema ose jemmaumme cy t; = to = 0, ts/y = +iv/6. Bpahamem
cmere ¢ =t — 1 mobujaMo CKym CBUX pemema 3a x: ¢ € {—1,—1+ i\/(g, —-1-— 2\/6}



